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CORRIGIÓ: ........................................................... REVISÓ: ............................................... ..........  

 

 

T1 T2 P1 P2 P3 P4 CALIFICACIÓN 

       

 

Todas las respuestas deben ser justificadas adecuadamente para ser tenidas en cuenta. 

No resolver el examen en lápiz. Duración del examen: 2 horas 

Condición de aprobación (6 puntos): tres ejercicios correctamente resueltos (uno de T1 o T2 y dos 

de P1, P2, P3 o P4). 

Su examen se mostrará una vez corregido. 

 

T1. a) Enuncie el teorema de Gauss con hipótesis correspondientes ¿Es posible aplicarlo, en su    

forma directa, para calcular el flujo de  f  ⃗(x, y, z) = (x y, x2, z − 3) a través de la superficie  

x2-2x+y2=0 con -1⩽ z ⩽1? Justifique. 

 

       b) Sea  f  ⃗(x, y, z) = (2 x, z2 + y , z − 8) ,  ¿Es nulo el flujo de  f  ⃗ a través de una esfera de 

radio 2? Fundamente. 

 

T2- a) Enuncie dos ejemplos de campos vectoriales que permitan, mediante su circulación a lo 

largo de una curva cerrada, calcular el área del recinto limitado por la misma. Exprese que 

teorema utilizó y como realizó el proceso creativo. 

      b)  Indique si la siguiente proposición es verdadera o falsa. Justifique: 

La circulación del f (x, y) = (y, −x) a lo largo de la semicircunferencia de centro en el origen y 

radio 3, con y⩾0 es 24 π ? 

 

 

P1- Sea  yp  la solución de y´ = 2 x   con y(1) = 4  . Si  F:  R2 →R de clase C1 tiene 

  ∇F(1 , 0) = (1 , −1)  siendo  F(1,0) = 0.5  y    G(x,y) = yp  - 4 F(x , y)  

   Calcule mediante una aproximación lineal conveniente G(1.01; 2.02) . 

 

 

P2 - Calcule el flujo del campo vectorial F(x, y, z) = (x, y, x + 2y + xz) a través del trozo de 

superficie S dada por 
2 20 9y x con z x=   −  considerando la orientación de la superficie con 

versores normales con segunda componente negativa.  

 

P3 - Sea f C 1  en  IR 2 ,  con matriz jacobiana ( )D f x y
g x y x

y h x y
,

,
=









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3
.  Si la integral de línea 

de f  desde (2 , 0 )  hasta  (-2 , 0 )  a lo largo del eje x  resulta igual a  - 1/3  ,  calcule el valor que 

corresponde al realizarla entre dichos puntos, pero a lo largo de la curva de ecuación y x= −4 2  

con la misma orientación. 

 

 P4 - )  Dada  w u x= −2 2 1ln( )  con  u f x y= ( , )  definida implícitamente por u y eu x+ −
= 2 , 

resulta w h x y= ( , ) . Determine la ecuación del plano tangente a la gráfica representativa de 

w h x y= ( , )   , siendo el punto de tangencia (1,1,w0) 
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T1 a) Enunaor el teorema di Gauss con lipotesis corrospon  dkent
¿Es porble opicarlo, en su furme aurectk, pora calculor l flogi

f(x.y.2)= (xy, x², 2-3) a travas de le sep x²-2xtj²=0 conyos ypere うそう

• W une regron e R3

hips sesp- cerrada, frontera de W con normal sahente

Lo F=P,Q,R) cc

con div (F)= P x + Q y + R z

W

•5: x²-2x+8²0fo esun alinaro desploze dssup ABLERIA

No encerra ingen solid No se pereds otilizer el ThCauss
en for me directo

b)  Sca F(xy3) (2x,  2² ty,  2 2) zes nuloel flojodP  a traves de
una esfera de rodio 2? Fondementer

Esfera Sup otlentede con not mal saheute

F=P,Q,R) Ec° (comporentes polinó muco)

dodiv _f)exdyda = 2+111 41 dx dya=

NOTA

dy

4dval
W Asce epera

Edo0



#2/a) Fnuncior dos fampers de conpas vectoriaes que par

mitan, medionte sn carulaión a lo largo delena curva correda,

adculas I area del recinto limitedo por la mirma.

Expresar qué teoremas utihtd y comocomo redys dprocess crectres

AD = dxdy si quero calcalar d área D a tavór do
una emtegral simpleuo T.Green-
quo relo aore ure inteplal sempll conung

dale

Ccurvo suore frontere deD (regios compack a 123)
F=PQ) Dor Green 6 Fde = @x-Py аxроct

Qx -Pj = 1 opcwn  1 Sx=1
Py

QX- Py =
nallo dáfee deD

Qx 0

Py
D

5) Indicor si le seg. proposición es VoF:

La arcule ción de FXiy) =(Y, -x) a lo lorgo aule semicirconfe

renare di centro en el arigen y redis 3, conyz0 e0247

C SX²4y² = 9

C

{P dE =  $RAN) PON
B A

t[oi

Bt) = (-31son t), 3uo t))
T

sen{Fde { (3on ), - 3)
π

(-3sin), 3cot)) dt
TT

NOTA

fde
C

24F
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PU) Sea Yo le Sdución dyl=zx con 801) =4-

F:RR do dose C'trone F(43) =  (,-1) rendo F(0)=OS
Y G (k  y) =P p-4 (xy) . Colculer modionte una aproximacan

limeal con  veniande G/101; 9,02)

y=2x y= x²+c
) = (4)

f0)=0.s

Y()=4 414CC=3
fx(1) =1

(10)=-1

G)= x²+3-4f(xy)

aprox. lineal S

12 2 4

Ge) = 3-  4fa) s 2

Qx = 2x -4 f* (Ms) 2-4Px)1) = = -2

Gj= -4Py (xy)G11)=-4P(,0) = 4-

z=2-2(X-1) +hy

G(601; 0.02) = 2-2(101-1) +4x 0.02 = 103

G(1.01; 0.02) 2,06

NOTA



P) Colcular l flss aal coirepo vetaral Pexiy, 2)  =  (k,  y, xr2g txz)
a travós a rozo de seep S= Y=x²con oszs9-x² considerand

le ouontaceón de le sep con veraares mormals con segenda cemps

mente regetive 2

N con temporenk y- 2

x²-y =0 N=x-1
Proyecto en xz

• Wallo he enersecuon de
y=x²

9-x2

para analings le progecion

NOTA

= Ndxdz=

3

a
2

29

-3<x<3

0<249-x2

y=x
Syz

-3 3

Epxt (01,k2( )xr y2*x ,R(=

2x2
x2

39-x2 3

x² dz dx = J x²(9-x) dx =324
5

-30 -3

Pds =3245
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8Cкy) 3x

(P3) See Pec an  R con matrız jacobuene PPCx.s)=y hскy)Sila integral de Cinec def doade 2,0) hert f20) a
lo orgs del ege x resulta egud2-1/3, edalar el valor
qur coites ponde al redizarle entre ahws penitis (paro a lo lores
dela curva de ecua cos y= 14axe con la misma oicntacuon

Sede= -SFae
C,  va de (2,0) 02,0) B

(fde=
3

Czva de E2,0) (2,0)
2

Cg=√ax y²=4-x² aor yR
x²4j² =4 con yyu

C=C.UCz & Fde- (P 2+  (ideEF

Cf es curve cavreda suore trozos
orlenteda puortivamerte

D
2 2

B A

C2

D reguón compact de 2 auye frondare s cf

fe' loartoand)T Goon Fl= Qk- Py doy
x Py Bxy) 3x

DF(x)=
Qx Qy hexy) >  Qx-P  y=y->ж

2

r

CE+
2 प

NOTA

Fde=5

$ Pde= 16
CF+ 3



P~) Dala W = ²ln (2 x-1) con es =ffriyy afinida empelates
u-x

mente por ery +e 2 resulta w=bcxiy

Detiminar la ecuaciós dl plono tongante a le gratiza repre

seutative de w =nCxy) soud al  penito de tongencia ( Wo)

M=fxy) uy+e"x =2
u-1

w=hoxiy)
F(,,4)=0 = м +e"-2

W= M ln (2x1 -) =0

Plons bugente a hexy) an (l,,  ha)

m= + xim)  (x-1) +hlyca) (8-
W'x= hx = 2u м'x .ln (2x-1) + ².2

28-1

=1

n'x= 2.M'x.ln(2-1) + 1²2 2=hxuy
2-1

wg = hy= 2uмy In2x) =0= hy1)

w= 2(x-1) +o이

NOTA

W=2X-2


